MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpbumje
OPYLUTBO MATEMATU4YAPA CPBUJE

[p»aBHO TaKMUyerbe N3 MaTeMaTUKe Y4eHNKa OCHOBHUX LLUKOJIa

13.05.2023.
Vill paspen

1. 3a Koje peanHe 6pojeBe X je BpeLHOCT M3pasa

(x=1x-3)(x-4)(x-6)+2023
MUHUManHa? Ogpean Taj MUHUMYM.
2. Oppenm ocTaTak Npu ferberby 6poja 222 + 2022%% ca 7.
3. Heka je pata kouka ABCDA:B:CiD, uwnja je cTpaHuua gyxuHe 1cm.

Heka je P Tauka Ha npoctopHoj anjaroHanu AC; TakBa aa je BP L AG..
M3pauyHaj noBpLumnHy 1 3anpemuHy nupamunge ABCDP.

6pojeBe n3 ckyna S = {1, 2, ..., 10} y

KpyroBe (cBaku 6poj pacnopehyjew y

jepaH Kpyr), Tako fa cTpenuue nokasyjy O
of, Beher Ka marem 6pojy?

4. Ha KOJINKO HauMHa MoXeLl pacnopeanTun g

5. Ha npeuHuky AB kpyra ogabpaHa je npon3BosbHa Tauka C. Tauke P u
Q Ha [aToj KpyXHULK, ca ucTe CcTpaHe npeyHuka AB, opabpaHe cy
Tako Jda je 2ACP = APCQ = 4QCB = 60°. [lokaxkn fa gyxunHa TeTmse
PQ He 3aBuncy o ogabupa Tauke C Ha NPeYHUKY.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6og0Ba.
M3papa 3apaTtaka Tpaje 180 MuHyTa.
Peluere cBakor 3afaTka KpaTKo 1 jacHO 06pa3noXuTu.

Vill paspen
1. Jatn n3pas cpeguhemo Tako WwTo hemo NOMHOXUTU NPBY N YETBPTY,
Kao n gpyry n Tpehy 3arpaay:
x=-1x-3)x-4)(x-6)+ 2023 =

=(x*-7x+6)(x*-7x+12)+ 2023 [5 60p0Ba]

=X -7x+6)(X*-7x+6+6)+2023
(P=7x+6)(X2=7x+6)+6-(x*-7x+6)+ 2023
( (
(

X=TX+6))*-7x+6)+6-(xX*-7x+6)+9+ 2014
(xX*—7x+6)+3)2+2014

=(x*-7x+9)?2+ 2014 [560p0Ba]

>2014 [2 60pa]
jep je (* = 7x + 9)? = 0. Jarbe, npyMeTMMO fa jefHauMHa x> - 7x + 9 =0
IMa AiBa peasiHa peluetba:

2
x2—7x+9:x2—2-zx+£—£+9:(x 7) 13
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:(X_Z—ﬁ)(x—z+ﬁ):0 [560n0Bal
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MUHUMYM 13pa3a jeaHak 2014 [1 60A] 1 JocTvKe ce y TauKama Xi U Xa.

7++13

3a xlzT [1 60a]l n x, =

1 60p], onakne cnegmn aa je

2. MNpumeTnmo aa je 22 =1 (mod 7) [4 6opaal. Taga je 222 = (23)4 =17
(mod 7) =1 (mod 7) [3 6opa], na je 222 =2222.2=1-2 (mod 7) =2 (mod
7) [3 6opal. dame je 2022 = -1 (mod 7) [4 6opa], na Kako je 2023
HenapaH 6poj, To je 20222°% = (-1)*% (mod 7) 2022 = -1 (mod 7) [3
6opal. KoHauHo je 222 + 202222 =2 + (1) (mod 7) = 1 (mod 7), Tj.
TpaxeHu ocTaTak je 1 [3 6opaal.

3. MpumeTnmo Aa je Tpoyrao ABC; npaBoyrnm ca ctpaHuuama AB =1 cm,

BC, = V2 cm u AC, = /3 cm. BP je BuCMHa y Tom Tpoyray, na je
J6

BP:T cm [1 60pa]. U3 MNMutaroprHe Teopeme je APz? cm [1 60pa].

Heka je P, npojekuuja Tauke P Ha ocHoBy ABCD. Taga P, € AC, jep ce AG
AP PR AP

npojektyje Ha AC. [lame je AAP.P ~ AACGC, na je =
pojeKTy] Name j 1 1, Na j AC, T CC,AC



6opn]. Opatne je PP, = % cm [2 6opal n AP, = ? cm [1 60a]. Camum

TM, BO6MNIN CMO BUCUHY Nupammae (PP1), na je Vascor = % cm? [2 6opal.

Mpumetumo pa je AAP,B = AAP:D no ctaBy CYC (AB = AD, AP, = AP,
4BAP, = ADAP, = 45°). Ogatne je BP, = DP, [2 60opal. o ctaBy CYC je
ABP:P = ADP:P (BP, = DP,, PP, = PP, 4BP:P = £DP:P = 90°). Camum Tum
je BP = DP [2 6opa]. OnaTne cy nogyaapHv n npasoynu Tpoyrnosu ABP

1 ADP no craBy CCC, na je Page = Papp = % cm? [2 6opal. larse je ABCP

= ADCP no ctaBy CCC. Kako je CP; = % cm, 1o je CP=+/CP? +PP? =1
cm [2 6opal. [akne, TpoyrnoBu BCP n DCP cy jemHakoKpaku ca

V6 5

CTpaHuuama T c¢m, 1 cm, 1 cm, na je wKxoBa NOBPLUMHA ? cm? [2

6opal. MNoepwunHa nupamuge ABCDP je P:l-(3+x/§+\/§) cm? [2

3
6opal.
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4. O3HauMmMo KpyroBe y Kojuma pacnopehyjemo bpojeBe Kao Ha cimuu. Y
Kpyr a mopa 6utn pacnopeheH Hajsehun 6poj (10) [2 6ogal. YeTnpn
6poja koja hemo pacnopepnTn y KpyroBe b, ¢, d n e moxemo opabpatu

9-8-7-6

4.3.2:1
pacnopehyjemo y kpyrose f, g, h, i, j. Y kKpyr b mopa 6utn pacnopehen
Hajsehu og 4 usabpaHa 6poja. MNpeoctana 3 6poja y kKpyroBuma ¢, d u e
MOXeMO pacnopeanTn Ha 6 HaumHa [4 6opal. O 5 6pojeBa Koje
pacnopehyjemo y kpyrose f, g, h, i, j, y kpyr f ynucyjemo Hajsehm o woux.

Ha

=126 HauuHa [6 6opoBa]. Tme gobujamo 1 6pojese Koje

On npeoctana 4 kpyra g, h, i, j, 6bpojeBe Koje hemo pacnopegnTu y
KpyroBe g n h moxemo opabpatv Ha 6 HauuHa [4 6opgal, unme CmO
n3abpanu n 6pojese Koje pacriopehyjemo y Kpyrosuma i v j. Pacnopes Ta
yeTpu Opoja je jegHo3HauHo oppeheH. Behu op 6pojeBa Koje
pacrnopehyjemo y Kpyrose g u h ce ynucyje y Kpyr g, a maru y Kpyr h.
CnuuHo, Behu op 6pojeBa Koje pacnopelyjemo y Kpyrose i u j ce
pacnopehyje y Kpyr i, a Marbu y Kpyr j. KoHauHo, yKynaH 6poj TpaxkeHux
HauvHa je 126 -6 - 6 = 4536 [4 6opoBa].
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5. O3Haummo ca Q' Tauky Ha KpYXHULM CUMETPUYHY Tauku Q y OAHOCY Ha
npeyHuk AB. U3 ocobrHa cumeTpuje Baxu aa je 4BCQ" = ABCQ = 60°. U3
jenHakoctn ABCQ" = ZACP = 60°, 3akbyuyjemo fa cy Tauke P, C, n Q'
KonvHeapHe [8 6opoBa]. Tpoyrao CQQ' je jefHaKoOKpaKu, ca yriom npu
Bpxy £QCQ" = 120° na je nepudepujckn yrao Hag TeTmBom PQ jeaHak
4PQ'Q=4CQ'Q=30°[4 60pa]. Taga je LeHTpanHmM yrao Hag TeTeom PQ
jeaHak APOQ = 60° (ca O cMO O3HauWAW LeHTap AaTor Kpyra), na je
Tpoyrao OPQ jefHakoCTpaHMYaH, a caMum TUM U JyxuHa TeTuse PQ je
jenHaka nonynpeyHuUKy Kpyra [8 6opgoBa], uime cMO Mokasanu Aa of
ofabupa Tauke C He 3aBuMcK ayxunHa TeTnse PQ.




