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SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
UQENIKA OSNOVNIH XKOLA

5.06.2007.

1. DAN

1. U unutrax�oj oblasti paralelograma ABCD data je taqka P ta-
kva da je ]ADP = ]ABP i da je ]DCP = 30◦. Odrediti meru
]DAP .

2. Na jednoj proslavi bilo je ukupno 2007 osoba. Za svake 1003 od tih
osoba postojala je bar jedna osoba od preostalih prisutnih koja se
poznavala sa svakom od tih 1003 osobe. Dokazati da je na proslavi
postojala osoba koja se poznavala sa svim prisutnim osobama.

3. Za pozitivne realne brojeve x, y i z va�i da je xyz = 1. Dokazati
da je:

2

(x + 1)2 + y2 + 1
+

2

(y + 1)2 + z2 + 1
+

2

(z + 1)2 + x2 + 1
≤ 1.

Izrada zadataka traje 180 minuta.
Rexe�e svakog zadatka kratko i jasno obrazlo�iti.
Zabra�ena je upotreba kalkulatora i mobilnih telefona.



Ministarstvo prosvete Republike Srbije
Druxtvo matematiqara Srbije

SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
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2. DAN

1. Po	a tablice dimenzije 3 × 3 popu�ena su brojevima -1 i 1. U
svakom koraku istovremeno se u svako po	e tablice upixe pro-
izvod svih brojeva koji su u po	ima koja sa tim po	em imaju za-
jedniqku ivicu. Da li se, nezavisno od toga koji su brojevi bili
u po	ima tablice na poqetku, ovim postupkom mo�e dobiti da u
svim po	ima tablice bude broj 1?

2. Na�i najve�i prirodan broj k takav da postoji broj oblika 1! +
2! + . . . + n! (n ∈ N) qiji je delite	 broj 3k. (Napomena: m! =
m · (m− 1) · · · 2 · 1)

3. Taqke D, E i F pripadaju redom stranicama AB, BC i CA oxtro-
uglog trougla ABC, pri qemu du�ine du�i AE, BF i CD nisu
du�e od

√
3 cm. Dokazati da povrxina trougla ABC nije ve�a od√

3 cm2.

Izrada zadataka traje 180 minuta.
Rexe�e svakog zadatka kratko i jasno obrazlo�iti.
Zabra�ena je upotreba kalkulatora i mobilnih telefona.


